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如下圖，I 為等腰三角形ABC 的內心（AB = AC），ID ⊥ BC、IE ⊥ AC、IF ⊥

AB。若 4AFE 的面積等於 4FBD 與 4EDC 的面積和，求 AF

BF
=？ 答案：1+

√
5

2

解答： 連 IB、IC，設 AF = a，BF = 1，∠A = 2θ，
因 I 為等腰三角形 ABC 的內心，⇒ ID = IE = IF
⇒ BF = BD = 1，CD = CE，∠IBD = ∠ICD，∠B = 1
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(π − 2θ) = π

2
− θ

⇒4IBD ∼= 4ICD ⇒ BD = CD = 1
又因 BF = BD = CD = CE，∠B = ∠C
⇒4BDF ∼= 4CDE ⇒4BDF 與 4CDE 面積相等
而 AB = AC，BF = CE ⇒ AF = AE = a
另外，AI 為 ∠A 的角平分線⇒ AI 的延長線垂直於 BC

且 ID ⊥ BC ⇒ A、I、D 三點共線⇒ sin θ =
BD

AB
=

1
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因 4AFE 的面積等於 4FBD 與 4EDC 的面積和，
且 4FBD 與 4EDC 面積相等，故
1
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AF · AE sinA =

1
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BD ·BF sinB +

1
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CD · CE sinC = BD ·BF sinB

⇒ 1
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a · a sin 2θ = 1 · sin(π
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− θ) ⇒ a2 sin θ cos θ = cos θ ⇒ sin θ =
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⇒ a2 − a− 1 = 0 ⇒ a =
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√
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⇒ AF
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= a =
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答案請寄至－高雄市中山大學應數系圖書館的『雙週一題』信箱，或
傳真 07-5253809，或利用電子郵件信箱 nsysu.problem.2022@gmail.com
(主旨為 p111 年秋季第 X 題解答y) 。若以電子郵件信箱寄送答案者，
請在信件中打字註明您的資料，包含：姓姓姓名名名、校校校名名名、校校校址址址縣縣縣市市市、系系系所所所、年年年
級級級 、班班班級級級、學學學號號號和 E-mail。


