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設 r, s, t ∈ R 且 1 ≤ r ≤ s ≤ t ≤ 4，求
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的最小值。

解答： 【【【解解解法法法一一一】】】 由柯西不等式：
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由算幾不等式：

(
r + s

r
+ t

s
+ 4

t
− 4
)2

4
≥

(
4 4

√
r × s

r
× t

s
× 4

t
− 4
)2

4
=

(
4 4
√
4− 4

)2
4

=

(
4
√
2− 4

)2
4

= 12−8
√
2

其中當 r = s
r
= t

s
= 4

t
時兩不等式等號都成立，即 r =

√
2, s = 2, t = 2
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【【【解解解法法法二二二】】】

首先令 0 < a < b，求 x 在 a ≤ x ≤ b 上
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的極小值。令 x/a = z 和 b/a = c，則
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若 g′(z) = 0，則

z4 − z3 + cz − c2 = (z2 − c)(z2 − z + c) = 0



只有一個正根 z =
√
c。由於 0 < a < b, c > 1,
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因此 g(z) 在 1 ≤ z ≤ c 的最小值發生在 z =
√
c。所以 f(x) 在 a ≤ x ≤ b 的最

小值發生在 x = a
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