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第三題： 103.10.17 公佈，103.10.31 中午 12 點截止

由一圓的圓周上任取三點，試求在此三點中，任意兩點間的距離皆會小於圓半徑的機
率為何？ 答案： 1

12

解答： 【【【解解解法法法一一一】】】 取一圓心為 O(0, 0) 的單位圓，令 P , Q, R 分別為圓周上任取的三

點，且
_

AP= a,
_

AQ= b,
_

AR= c，其中 A(1, 0) 為圓上一定點，a, b, c ∈ [0, 2π)。

不失一般性假設
_

AP= a = π
3
，因欲求三點間彼此的距離皆須小於半徑，則

0 ≤ b ≤ 2π

3
, 0 ≤ c ≤ 2π

3
, 且 |b− c| ≤ π

3

故 b 與 c 所推得之範圍如下圖

而斜線部分的面積為 (
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)2

− 2×
[
1

2
×
(π
3
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=
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因此所求機率為
π2

3

(2π)2
=

1
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【【【解解解法法法二二二】】】 在圓上任取三點，任兩點間的距離皆會小於半徑，即表示在所取的三
點中，距離最遠的兩點與圓心所形成的圓心角須小於 60◦ (因若圓心角為 60◦ 時，
呈現一正三角形，則兩取點間的距離即為半徑)，如下圖所示



不失一般性假設所選取三點為 A, B, C，在圓心角為 60◦ 的圓周上隨機的散佈，若
以順時針方向來觀察，則第一個點可能有 3 種不同的標號，則剩餘的兩點可選取的
機率分別為 60◦

360◦
= 1

6
，故所求機率為
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×
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其餘兩點

=
1
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答案請寄至－高雄市中山大學應數系圖書館的『雙週一題』信箱，或
傳真 07-5253809，或利用電子郵件信箱 nsysu.problem@gmail.com (主旨
為p 103 年秋季第 X 題解答y) 。解答上請註明姓姓姓名名名、校校校名名名、校校校址址址縣縣縣市市市、
系系系所所所、年年年級級級 、班班班級級級、學學學號號號和 E-mail。


