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設 z 為任意複數，求滿足

f(z) + zf(1− z) = 1 + z

的所有複數函數 f。

解答： 因為對所有 z，

f(z) + zf(1− z) = 1 + z (1)

將式子 (1) 中的 z 換成 1− z，可得

f(1− z) + (1− z)f(z) = 2− z (2)

將式子 (1)− (2)× z，可得

(1− z + z2)f(z) = 1− z + z2

所以假設 1 − z + z2 6= 0，也就是 z 6= 1±
√
3i

2
，則 f(z) = 1。設 α = 1+

√
3i

2
，則

α = 1−
√
3i

2
，可得 α + α = 1, αα = 1。設 f(α) = 1 + β, f(α) = 1 + γ, z = α，

則式子 (1) 可化簡為

β + αγ = f(α)− 1 + α (f(α)− 1) = f(α) + αf(α)− α− 1

= f(α) + αf(1− α)− (α + 1) = f(z) + zf(1− z)− (z + 1) = 0

所以 γ = −β
α

= −αβ，其中 β 為任意的複數。(當 z = α 時，也可以得到相同的

結果) 因此所有滿足式子 (1) 的複數函數 f 為

f(α) = 1 + β, α =
1 +
√
3i

2
, ∀β ∈ C

f(α) = 1− αβ

f(z) = 1, z 6= 1±
√
3i

2
�
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為p 101 年秋季第 X 題解答y) 。解答上請註明姓姓姓名名名、校校校名名名、校校校址址址縣縣縣市市市、
系系系所所所、年年年級級級 、班班班級級級、學學學號號號和 E-mail。


