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證明對於每個正整數 n
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恆成立。

解答： 用二4式定理展� (cos α + i sin α)m 及隸美弗公式

(cos α + i sin α)m = cos mα + i sin mα

我們可以得到
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對於 m = 2n + 1，如果 α = π
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那麼 sin(2n + 1)α = 0，且
sin α 和 cos α 皆不為 0。將上式除以 sin2n+1 α，我們可得
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因此方程式
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的根為
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2n + 1
, k = 1, 2, . . . , n

由根與係數的關係
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因為 0 < kπ
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< π
2
, k = 1, 2, . . ., n，由此可得這些餘切恆正。故將此式�根號取

倒數，此題即可得證。 ¤
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