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設 a0, a1, . . . , an 為區 
(
0, π
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)
中的實數，且滿足
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)
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≥ n− 1

試證

tan a0 tan a1 · · · tan an ≥ nn+1

成立。

解答： 設 bk = tan
(
ak − π

4

)
, k = 0, 1, . . . , n，而且每一個對於 k，”有

−1 < bk < 1，則可推得

1 + bk ≥
∑

0≤ 6̀=k≤n

(1− b`) (1)

對正實數 1− b`，其中 ` = 0, 1, . . . , k − 1, k + 1, . . . , n，利用算
幾不等式，可得到

∑

0≤ 6̀=k≤n

(1− b`) ≥ n


 ∏
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(1− b`)




1/n

(2)

從不等式 (1) 和 (2)，可推得

n∏

k=0

(1 + bk) ≥ nn+1
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`=0

(1− b`)
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)1/n

因此
n∏

k=0

1 + bk

1− bk
≥ nn+1



又因為

1 + bk

1− bk
=
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)
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)
+

π

4

]
= tan ak

所以得證。 ¤
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