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考慮一實係數多4式

p(x) = a0 + b1x + 3a2x
2 + b3x

3 + 5a4x
4 .

假設 a0 + a2 + a4 = 0, 試證 p(x) = 0 在區 [−1, 1] 中有一實根.

【【【解解解】】】 ?天亮（.中高二）

因為 a0 + a2 + a4 = 0, 所以
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= 2(a0 + a2 + a4)

= 0 .

由積分均值定理可知, 存在 α ∈ [−1, 1], 使得

0 =

∫ 1
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p(x)dx = [1− (−1)]p(α) = 2p(α) .

即 α 為 p(x) = 0 的一個解.
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